Bilangan Riil


I. BILANGAN RIIL

.

1.1 Pendahuluan

Pada dasarnya kalkulus didasarkan pada bilangan riil dan sifat-sifatnya. Maka setelah mempelajari pokok bahasan ini di harapkan anda dapat menjelaskan pengertian dan bentuk-bentuk/ sifat-sifat bilangan riel secara tuntas.

1.2 Sitem Bilangan Riil

· Bilangan asli, dinotasikan dengan N ={1, 2, 3, 4, 5, 6, …}

· Bilangan bulat, bilangan yang digandengan bilangan asli dengan negatifnya dan nol dinotasikan dengan Z={…, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, …}
· Bilangan rasional, dinotasikan dengan Q=m/n dan 
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· Bilangan Tak Rasional adalah bilangan yang dapat tidak dapat dinyatakan dalam bentuk m/n dimana m dan n adalah bilangan bulat dengan n
[image: image3.wmf]¹

 0. Misalnya
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· Jadi, Bilangan Riil R, adalah sekumpulan bilangan rasional dan tak-rasional yang, dapat dinyatakan dengan sebuah garis bilangan yang disebut dengan garis riil, seperti gambar  1.1 dibawah ini.
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Gambar 1.1 Garis Riil (garis bilangan)

· N
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R. Di sini “
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”melambangkan himpunan bagian;  
· Bilangan komplek, yaitu merupakan bilangan yang dapat dinyatakan dalam bentuk 
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  dimana a dan b adalah bilangan-bilangan riil. Tetapi pada kenyataan, dalam kalkulus kita hanya membicarakan dalam bentukbilangan R. 
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Tugas Pekerjaan Rumah 2 (TPR II)
TPR 2
Sederhanakanlah sebanyak mungkin dan pastikan menghilangkan tanda kurung dan memudahkan semua pecahan
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Lakukanlah operasi aljabar berikut ini.
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1.3 Ketaksamaan

· Ada perbedaan yang mendasar dalam persamaan dengan pertaksamaan, di antara persamaan secara normal mempunyai satu atau sejumlah bilangan berhingga sedangkan ketaksamaan terdiri dari suatu keseluruhan selang bilangan atau dalam berupa kasus merupakan gabungan dari dari selang-selang. Jadi, penyelesaian suatu ketaksamaan adalah mencari semua himpunan bilangan yang membuat ketaksamaan itu berlaku.
· Selang. Ketaksamaan ganda 
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· Sebaliknya, ketaksamaan 
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memberikan selang tertutup yang berpadanan, yang mencakup titik-titik ujung 
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Menyelesaikan Ketaksamaan. Alat utama untuk menyelesaikan ketaksamaan adalah menggunakan sifat-sifat urutan dari pasal 1.2, berati kita dapat melakukan operasi-operasi tertentu tanpa merubah himpunan pemecahannya.Secara khusus kita dapat melakukan:

1. Penambahan bilangan yang sama pada kedua pihak suatu ketaksamaan;
2. Mengalikan kedua pihak suatu ketaksamaan dengan suatu bilangan positif;

3. Mengalikan kedua pihak suatu ketaksamaan dengan suatu bilangan negatif, tetapi harus membalikan tanda ketaksamaannnya.

Contoh-contoh
Selesaikanlah ketaksamaan berikut ini dan perlihatkan penyelaiannya dalam bentuk himpunan maupun selang!
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Penyelesaian.
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(tambahkan dengan 16)
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Jadi penyelesaiannya yaitu 
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Penyelesaian.
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(tambahkan dengan -1)
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(kalikan dengan 
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Jadi penyelesaiannya yaitu 
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Penyelesaian.
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(tambahkan dengan -1)
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(samakan penyebut)
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(sederhanakan)
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Pertaksamaan ini berlaku untuk 
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Ringkasan pemecahannya dengan titik uji 
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Tugas Pekerjaan Rumah 3
1. Tunjukan masing-masing selang berikut pada garis riil

a.  (-3,5)

b.  [2,6)
c.  [-3,5]
d.  
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Dalam setiap soal 2-16, nyatakan himpunan penyelesaiannya dariketaksamaan yang diberikan dalamcara penulisan selang dan grafiknya.
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1.4 
Bil. Tak Rasional





Bilangan Rasional





Bilangan Asli





Nol





Bil.Cacah





Bil. Negatif





Bil. Tak Riil





Bilanga Riil





Bilangan Komplek (� EMBED Equation.3  ���)





Diagram Bilangan





Sifat-sifat Medan


Hukum Komutatif		: � EMBED Equation.3  ��� dan � EMBED Equation.3  ���


Hukum Assosiatif		: � EMBED Equation.3  ��� dan � EMBED Equation.3  ���


Hukum Distributif		: � EMBED Equation.3  ���


Elemen-elemen Identitas	:  a.   Penambahan � EMBED Equation.3  ���


Perkalian � EMBED Equation.3  ���


Balikan (invers)		:  a.   Balikan aditif yaitu negatif;  � EMBED Equation.3  ���


Balikan perkalian (kebalikan); yaitu untuk                    bilangan riil x kecuali 0 mempunyaibaliakan yaitu � EMBED Equation.3  ��� 


Catatan penting. Pengurangan didefinisikan dengan � EMBED Equation.3  ��� dan pembagian didefiniskan dengan � EMBED Equation.3  ���





Urutan Garis BilanganRiil


Misalkan � EMBED Equation.3  ��� (< dibaca “kurang dari”), berarti x berada disebelah kiri y pada garis bilangan





x < y � EMBED Equation.3  ���y – x positif. � EMBED Equation.3  ��� dibaca “setara dengan”





Sifat-sifat Urutan


Trikotomi            : Jika x dan y adalah bilangan-bilangan,maka pasti di antara berikut yang berlaku yaitu: x<y atau x=y atau x>y.


Ketransitifan       : x<y dan y<z � EMBED Equation.3  ��� x<z


Penambahan	       : x<y � EMBED Equation.3  ���x+z<y+z


Perkalian	       : Bila z positif untuk x<y� EMBED Equation.3  ���xz<yz dan 


bila z negatif untuk x<y � EMBED Equation.3  ���xz>yz


Catatan penting:


Relasi urutan < dapat dikembangkan dengan sepupu utamanya yaitu � EMBED Equation.3  ��� dibaca “kurang dari atau sama”, dengan demikian sifat-sifat urutan 2,3 dan 4 dapat anda kembangkan sndiri. 
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